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Unitatea de invatare: Elemente de logica matematica: metode de rationament

Breviar teoretic

Presupunem cd vrem sa demonstrdm propozitia p — q.
« demonstratia prin contrapozitie se bazeaza pe echivalenta logici p — q=-q — —p sieste o
.’ . o .’ . . o, e o ’ . ’
demonstratie directd a contrarei reciprocei propozitiei respective;

Exemplu

Vom arita ca dacd a este un numar Intreg $i a’ — 2a + 7 este numdr par, atunci a este impar.

Vom considera p : a> — 2a + 7 este numir par, g: a este impar

Vom presupune contrariul, —g : a este par, adicd a = 2k, k € Z. asta inseamna

a’—2a+7 = 4k*> — 4k + 7 = 4(k*> — k) + 7 este impar: —p, ceea ce inseamni o contrazicere a
ipotezeli.

* demonstratia prin reducere la absurd se bazeazi pe echivalenta p A =q = =(p — q). Ea
urmadreste sd arate cd din propozitia p A 7g rezulta o contradictie (adicd o propozitie de formar A
—T), ceea ce se poate intAmpld numai daca propozitia =(p — q) este falsd sau, echivalent, daca
propozitia p — q este adevarata.

Observatie: A nu se confunda metoda de demonstratie prin reducere la absurd cu demonstratia prin
contrapozitie.

Exemplu

Sase elevi au mers la cules de ciuperci. La finalul zilei, ei reusisera sa gaseasca 13 ciuperci. Sd se
arate cd existd cel putin doi dintre elevi care au gésit acelasi numadr de ciuperci.

In primai fazi, trebuie si presupunem contrariul: fiecare elev a gisit un numdr diferit de ciuperci.

Al doilea pas trebuie sa contind argumentarea, gasirea contradictiei. Tinind cont de faptul ca fiecare
elev a gdsit un numdr diferit de ciuperci, vom putea spune cd primul elev a cules un numir n; > 0,
al doilea n, > 1, al treilea n; > 2 si asa mai departe pand la ng > 5. Mergand mai departe, numérul
total vafi 13 =n;+n, +ny+n,+ns+ng>0+1+2+3+4+5 =15, ceea ce ne conduce la
o contradictie.
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Exemplu

Dacd intr-un triunghi ABC

unghiurile B si C sunt congruente, .
atunci laturile opuse lor, AB,

respectiv AC, sunt congruente.

Presupunand ca laturile AB s1 AC

nu sunt egale, am putea sa

presupunem ca AB > AC. O sa

consideram un punct D pe AB

astfel incat DB=AC. Vom avea

unghiurile ABC si BCA egale, BC

laturd comuna, precum si

DB=AC. Astfel triunghiurile DBC

s1 ACB sunt congruente, ceea ce este absurd.
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