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Unitatea de invatare Multimea numerelor reale: partea intreaga a unui numar real

Videoclip: Rezolvarea unei ecuatii cu parte fractionara care se reduce la o ecuatie cu parte
intreaga.

Ce invatam din videoclip?

o sa analizam datele unei probleme si sa redactam rezolvarea,
o sa conectam conceptele studiate pentru optimizarea calculelor,
o savalidam rezultatele obtinute rezultatele.
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Ne propunem sa rezolvam ecuatia {5} =X — g, unde x este un humar real.

Tnainte de a rezolva ecuatia, analizim cei doi membri ai acestei egalitati. Partea fractionara a
o . X v . A . . . . . v
numarului - este un numar cuprins intre 0 (inclusiv) si 1 (exclusiv). Pentru ca egalitatea sa

poatd avea loc, este necesar ca membrul drept sa fie un numar din acelasi interval. Deci
solutia pe care o vom gasi, pentru aceasta ecuatie, trebuie sa satisfaca inegalitatea:
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Adunandg in cei trei membri ai acestei duble inegalitati obtinem:
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Numarul x, care satisface inegalitatea noastrd este un numar real cuprins intre 3515

Partea fractionara a unui numar real a este, prin definitie, diferenta dintre numar si partea

N v . 9 v . A v ) T . . X
lui Tntreaga, oricare ar fi numarul real a. Aplicand aceasta definitie partii fractionare din >

ecuatia se transforma in:
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Separand partea intreaga din aceasta ecuatie, obtinem:
[x] _ X x4 1
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Dupa ce aducem la acelasi numitor termenii din membrul drept, obtinem:

2—3
Gl=—%—

Dintr-o ecuatie cu parte fractionara, asa cum am avut la Tnceput, am ajuns la o ecuatie cu
parte intreagd. Partea intreaga a unui numar real este totdeauna un numar intreg, deci,
pentru ca aceastd egalitate sa fie posibila, membrul drept trebuie sa fie numar intreg.

Vom nota valoarea comuna a celor doua expresii cu k, dar k trebuie sa fie numar intreg.
Vom egala fiecare membru al ecuatiei cu k.

N o . X o N v v v X . A .
Partea intreaga a lui S este egala cu k, ceea ce inseamna ca numarul - este cuprins intre k si

y 2—-3x 2—6k . <
k + 1. Pe de alta parte, — = k va conduce la x = — Cum x este un raport intre doua
numere intregi, inseamna ca el este un numar rational si nu parcurge un intreg interval de

. . y . Ny 1 .4
numere reale. Va fi deci un numar rational, cuprins intre 3513

Inegalitatea dubla de mai sus, are doua variabile, x si k. Dintre acestea, mai avantajoasa este
k, pentru ca este numar intreg, iar numerele intregi se pot alege usor din intervale de
numere reale.

. . . 2—6k . . . N .
Vom inlocui pe x cu expresia lui —In inecuatia dubla anterioara. Vom obtine:

2 — 6k
k<——<k+1
6
unde termenul din mijloc s-a obtinut impartind x la 2. Simplificam fractia din mijloc prin 2,
deci:
1-3k
k < — <k+1

Putem Tnmulti aceasta inecuatie cu 3, acesta fiind numar pozitiv, inegalitatile nu se schimba
si obtinem inegalitatea dubld : 3k < 1 — 3k < 3k + 3, care se transforma intr-un sistem de
inecuatii:

Pe de-o parte 3k < 1 — 3k, de unde deducem k <

N

Pe de alta parte, 1 — 3k < 3k + 3, care conduce la k > —%, deci k > —%.
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Cele doua realtii trebuie satisfacute simultan. Intersectand cele doua intervale, obtinem k
apartinand intervalului deschis in —%, inchis in %. Dar k era numar intreg, deci acest interval
se intersecteaza si cu multimea numerelor intregi. Cum singurul numar intreg din intervalul

—g,%] este 0, rezultd ci singura valoare posibild pentru k este 0. Inlocuind aceasts valoare

. . 2—6k . . - 2-60 . . 2
in expresia lui x, care era — obtinem solutia ecuatiei x = — adica x = 3

y . . A 1 .4
Acest numar este rational, asa cum am dedus pe parcurs si este cuprins intre 5 513 asacum

am gasit din conditia impusa la inceput.

Vom verifica aceasta solutie in ecuatia initiala si ar fi foarte bine daca fiecare solutie pentru o
ecuatie ati verifica-o in ecuatia initiald. Ce fnseamnd s3 verificdim? Tnseamnd s3 calculdm

. TP 2
fiecare membru al egalitatii initiale pentru x = 3

n - 2 . . ¢ 4. 2 1

Membrul stang al ecuatiei noastre, calculat pentru x = 5 va fi parte fractionara din 3 ori,
- . o g1 A o 1. . y 1
adica parte fractionara din e Aplicand definitia, aceasta va fi 3 Minus partea intreaga a lui >

o1 1
adica 3 Minus 0, deci 3
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Membrul drept al ecuatiei, calculat pentru x = 3 devine 37 adica 3 Am obtinut acelasi

y S . N . 2 2 I .
numar, deci cei doi membri ai ecuatiei sunt egali pentru x = 3 asadar; verifica ecuatia.

. .. . « N\ . 2
Multimea solutiilor este multimea formata dintr-un singur element, S = {5}
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