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Primitive

Unitatea de invatare:

Primitivele unei functii. Integrala nedefinita

Definitie

Fie un interval J C R si o functie f : / — R. Vom spune ca f admite primitiva daca exista o functie
F :J — R derivabila si F'(x) = f(x),Vx € J.

Functia F' se numeste primitiva a functiei f.

Exemplu

Functia F : R — [—1,1], F(x) = sin x este o primitiva a functiei f : R — [—1,1], f(x) = cos x .

Teorema

Fie un interval J C R si o functie f : / = R. Daca F}, F, : J — R sunt doua primitive ale functiei f;
atunci existd ¢ € R astfel incat F(x) = F,(x) + ¢,Vx € J.

Observatii

Daci F|y este o primitivd a functiei f : / — R, atunci orice functie de forma

F(x) = Fy(x) + ¢,Vx € J vafi o primitivd a functiei f. Deducem cd daci o functie admite o
primitiva, admite o infinitate de primitive, astfel, vom spune in continuare “f admite primitive” in
loc de” f admite primitiva”.

Definitie
Fie un interval J C Rsif : J = R o functie care admite primitive. Multimea tuturor primitivelor

ale functiei f'se numeste integrala nedefinita a functiei f'si se noteaza cu J f(x)dx.

Observatii

Fie ¢ = {g : J = R|Jinterval, f functie constanta}.
a) A-6€=%6,Yi#£0;

b) €+ 6 = E;

c) Daca fadmite primitive pe intervalul J, 1ar F{, este o primitiva a sa, atunci
jf(x)dx =Fy(x)+ 6.

Exemple

I.Jcos xdx =sinx + 6.

2. O primitiva a functiei f : R = R, f(x) = e*(x*> 4+ 8x + 6) este functia
F(x) = e*(x* 4 6x). Prin derivarea functiei f'se obtine F.
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3. J—dx=2 7+ €.
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